MATMANAG

MATURA
2012

Powtorka do matury
z matematyki

Czesc¢ I: Liczby rzeczywiste
ODPOWIEDZI

MatmaNa6.pl i Dziennik.pl


http://www.dziennik.pl/
http://matmana6.pl/kurs_maturalny?kurs_dziennikpl=1&utm_source=dziennik.pl&utm_medium=kurs_pdf&utm_campaign=Materialy
http://matmana6.pl/kurs_maturalny?utm_source=dziennik.pl&utm_medium=pdf&utm_content=19-01-2012&utm_campaign=Zadania
http://matmana6.pl/kurs_maturalny?utm_source=dziennik.pl&utm_medium=pdf&utm_content=19-01-2012&utm_campaign=Zadania
http://www.dziennik.pl/

dziennik , pl MATMANAG

z nami zaliczysz matme na 6!

Witaj,

otrzymates juz pierwsza z dziesieciu czesci materiatow
powtérkowych do matury zmatematyki. Tutaj znajdziesz
rozwigzania udostepnionych tam zadan. W kazdy poniedziatek pod

adresem http://dziennik.pl beds dostepne rozwigzania kolejnych

czesci powtorki.

Powodzenia,
Redaktorzy portalu MatmaNa6.pl

Dziennikarze Dziennik.pl
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Liczby rzeczywiste

Zadanie 1:
Rozwigzaniami réwnania |x—5/=7 sa liczby:

a)x=—21ix=12
b) x=21x=5

c)x=7ix=12

d) x=—21x=-5

Rozwiazanie:
x—35|=7

Opuszczamy wartos¢ bezwzgledna i rozwigzujemy rownania:

x—5=7 x—5=-7
x=1p b ",

Otrzymalismy dwa rozwigzania: x=12 lub x=-—2 .Zatem prawidtowa

odpowiedz to a).
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Zadanie 2:
5% liczby x jest rowne 12,5 .Oznaczato, zeliczba x jest rowna:

a) 250
b) 120

Rozwiagzanie

Skoro 5% liczby x jest rébwne 12,5 ,to prawdziwe jest rownanie:

0,05x=12,5
e 125
0,05
x =250

Zatem prawidtowa odpowiedz to a).
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Zadanie 3:
Wskaz, ktory zbidr zawiera tylko liczby niewymierne.

a) A={—-m,m, 121}
b) B:{%,ﬁ,%]
¢) C=—\3,m,\37

d) D=[§,15,36]
2

Rozwiazanie:

Jedynym zbiorem, ktory zawiera tylko liczby niewymierne jest zbior C, zatem

prawidtowa odpowiedz to c).

Zadanie 4:

Oblicz log,27-log ;64

a) 4
b) 1243
c) 18
d) 54

Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz to c).

log27 log64 _log27 log64 _

log,27-log 64 = —= — =
- 503 log4 logV3 logy3 log4

log 527-log,64=6-3=18
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Zadanie 5:

Wykonaj obliczenia, a nastepnie wynik zaokraglij do drugiego miejsca po przecinku.

Oblicz btad bezwzgledny i wzgledny tego przyblizenia.

2 3
1 3} 3—5.[1
4 8 i (3
(10g5125)3
Rozwigzanie:
2 3 2 2
1 3} 3—5.[1 2.3 1 3+2 1
—+=| V=8+| = —+=|(=2)+| = —| (=2)+| =
48 / (3)_88 ( )(33)_ 8 ( )(27)_
(10g5125)3 (3)3 27
2
(%) (=227 s 25
= == ](—2)=—==-0,78125~—0,78
27 64 32
Aby obliczy¢ btad przyblizenia wprowadzmy oznaczenia:
x=-—0,78125
xp=—0,78

Obliczamy btad bezwzbledny przyblizenia:
A=|x—x |=|-0,78125+0,78=|-0,00125/=0,00125

Obliczamy btad wzgledny przyblizenia:

s_|X=x) _|-0,78125+0,78 _|-0,00125 _0,00125
¥ —0,78125] 078125  0,78125

=0,0016
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Zadanie 6:

P jest zbiorem wszystkich punktéw na osi liczbowej, ktérych odlegtosci od
punktu 7 jestniewiekszaniz 5 .Wyznacz jakie punkty nalezg do zbioru P

i zaznacz go na osi liczbowe;.

Rozwiazanie:
Zbiér P obliczymy rozwigzujac nieréwnoé¢ |x—7<5 .

Ix—7<5
x—T7<5 N x—=T7=-5
x<I2 AN x=2
x€[2,12]

. .

2 12

Zaznaczamy wyznaczony zbior na osi liczbowe;.

‘lFH
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Zadanie 7:
Wiedzac, ze
log,a+1log,b=6
b
log, a 2

oblicz a i b .Jakie zatozenia musimy przyjac o liczbach aib ?

Rozwiazanie:
Zatozenia jakie musimy przyja¢, aby rownania miaty sensto a>0,b>0 .

Korzystajac z wtasnosci logarytmow przeksztatcamy rownania.

log,(a-b)=6

a-b=64
b=4a

a-4a=64
4a°=64
a=16
a=4 lub a=—4

Poniewaz na poczatku zatozylismy, ze a>0 , to ujemne rozwigzanie odrzucamy.

b=16

Powtdrka maturalna > Czes¢ I: Liczby rzeczywiste. 8/12


http://matmana6.pl/kurs_maturalny?utm_source=dziennik.pl&utm_medium=pdf&utm_content=19-01-2012&utm_campaign=Zadania
http://www.dziennik.pl/

dziennik , pl MATMANAG

z nami zaliczysz matme na 6!

Zadanie 8:

Pan Kowalski postanowit zatozy¢ lokate w wysokosci 3000 zt na okres jednego

roku. Ma do wyboru dwie lokaty:

 lokata A - oprocentowanie w skali roku 8% , roczna kapitalizacja odsetek,
 lokata B - oprocentowanie w skali roku 5% , kapitalizacja odsetek co pot
roku.
Ocen, wykonujac odpowiednie obliczenia, ktora z lokat jest bardziej korzystna dla

Pana Kowalskiego.

Rozwiazanie:

Obliczajac wartos¢ kapitatu po zakonczeniu lokaty, korzystamy ze wzoru:

nm

r
| +—
m

K =K

n 0

gdzie
K, - poczatkowa wartos¢ kapitatu,
r -roczna stopa procentowa ( podana jako wartosc dziesietna),
m - ilos¢ kapitalizacji odsetek w ciggu roku,
n -ilos¢ lat.
Obliczmy wartosc¢ kapitatu dla kazdej z lokat. Dane s3:
K ,=3000 zl - poczatkowa wartosé¢ kapitatu,
n=1 -lokata jednoroczna.
Lokata A:
r=8%=0,08 -roczna stopa procentowa

m=1 -ilos¢ kapitalizacji odsetek w ciggu roku
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K ,=3000 1+%)H=3OOO-1,08=32402+
Lokata B:
r=5%=0,05
m=2
0,05|" )
K ;=3000| 1+ ’2 ) =3000-1,025"~3151,88 zt

Bardziej optacalna jest lokata A.

Zadanie 9:

Dane sg liczby naturalne a , b, kil takie,ze a=NWD/(a,b)-k ,
b=NWD(a,b)l .Wykaz,ze NWD (k,l)=1 .

Rozwiazanie:
W zadaniu zaktadamy, ze a , b, kil saliczbami naturalnymi oraz
a=NWD (a,b)k i b=NWD(a,b):l . Mamy udowodni¢, ze
NWD (k,l)=1 .
Dowdd nie wprost.
Wprowadzmy oznaczenie NWD (a,b)=d .Zatézmy,ze NWD (k,l)=p ,
gdzie p#1 .Wynika stad, ze zar6wno liczba k jaki [ sg podzielne przez p .
Istniejg zatem pewne liczby naturalne x i y takie,ze k=p-x i l=py .
Zatem
a=d-p-x ,
b=d-py .
Otrzymalismy sprzecznos¢, poniewaz w tym wypadku najwiekszym wspolnym
dzielnikiem liczb a i b jest d-p ,anie d jakzaktadalismy na poczatku.
Dowdd zostat zakonczony.
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Zadanie 10:
Wykaz, ze jezeli do liczby dwucyfrowej dodamy liczbe powstata z przestawienia jej

cyfr, to otrzymamy liczbe podzielng przez 11 .

Rozwiazanie:

Oznaczmy dowolng liczbe dwucyfrowa przez 10a+b . Liczba powstata

z odwrocenia jej cyfr,to 10b+a . Po zsumowaniu tych liczb otrzymamy:
10a+b+10b+a=11la+11b=11(a+b)

Przedstawilismy sume liczb jako iloczyn 11-k , gdzie k=a+b ,zatem suma jest

podzielna przez 11 .Dowdd zostat zakonczony.
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Rozwigzania powyzszych zadan beda dostepne w czwartek pod adresem

http://www.dziennik.pl

Szczegotowe wyjasnienia zagadnien z dziatu liczby rzeczywiste, ktoére pomoga Ci

w rozwigzaniu powyzszych zadan znajdziesz na stronie

http://matmana6.pl/tablice_matematyczne/liceum

Wszelkie uwagi, komentarze na temat powtérki maturalnej mozna kierowac na

adres pytania@matmana6.pl.

Redaktorzy serwisu MatmaNa6.pl prowadzg Darmowy
Kurs Maturalny z matematyki na poziomie podstawowym
i rozszerzonym, ktory sktada sie z ponad 70 lekcji. Kazda

lekcja zawiera:
1. omdwienie wybranego zagadnienia,

2. (¢wiczenia interaktywne,

3. przyktady zadan,
4. zadania maturalne do samodzielnego rozwiazania,

5. rozwigzania zadan z poprzedniej lekcji.

Kliknij aby zapisac sie na kurs.
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